Pochodna funkcji jednej zmiennej

Pochodna funkcji w punkcie Xo oznacza szybko$¢ zmiany wartosci
funkcji w punkcie Xo.
, f (X +AX)— f(X,)
Oznaczamy ja symbolami: f (Xo) =lim A
' , df dy Ax—0 X
f'(x%,) lub y'(x,) lub &(Xo) lub &(xo)
Geometrycznie, pochodna funkcji w punkcie Xo jest rowna N
wspotczynnikowi kierunkowemu stycznej do wykresu tej funkcji w
punkcie Xo. x)
Roéwnanie stycznej ma wtedy postaé: \ Styczna
, (10| TETT NPT .
Y= Yo = f(x0) " (x — o) :
Xo x
Reguty r6zniczkowania: Pochodne funkcji elementarnych:
' , Funkcja Pochodna
1) (C-f(x)) =C-f'(x) y=C N
y=x y'=
, y=x" y’=nxrt
2) (f(x)+9(x)) =f'(x)+9'(x) y = sin x )’ = oS X
y = COS X y’ =-sinx
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' ' ' y=19x y':coszx
3) (f(¥)-9(x) =F'(x)-9'(x) =
y=ctgx Y Sntx
9 (1(x):9(3) = 1'(x)-9()+ F(x)-9'(x) y=e
y=a y'=a‘lna
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f(x f'(x)-g(x)-f(x)-g )
5 = , gdzie g(x)=0 _ 1
 (565) S y=inx '
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! y = arcsin x y -
6) [g(f(x))} =g’(f(x)) f'(x) y = arctg x y'=1+1x2

Roézniczke funkcji y=f(x) definiuje si¢ jako wyrazenie postaci: dy = f'(x)dx

Pochodna funkcji dwéch zmiennych

Dla funkcji dwoch zmiennych z=f(x, y) definiuje si¢ pochodne czgstkowe wzgledem zmiennej X oraz wzglgdem zmiennej .

Pochodna czastkowa funkcji z=f(x, y) w punkcie
Po=(Xo, Yo) wzgledem zmiennej X:

i f (% + 2% Yy)— f (X0, ¥5)
AX—0 AX

Oznaczamy ja symbolami:

0 0
%(po) lub %(xo, )

badz  f!(xp, yo)

Pochodna czgstkowa funkcji z=f(x, y) w punkcie
Po=(Xo, Yo) wzgledem zmienne;j y:

i f (X, Yo +AY)— (X, Yo)
Ay—0 Ay

Oznaczamy ja symbolami:

b 0
T fn) e e

W praktyce pochodne czastkowe obliczamy tak samo jak dla funkcji jednej zmiennej, przy czym druga zmienng traktujemy jak

stala.

Roézniczkg zupelng funkcji z=f(x, y) w punkcie Po=(xo, Yo) nazywamy wyrazenie:

df (X5 ¥o) = i (%o, Yo )X+ £, (X,, Y, )dy

gdzie dx oraz dy to rozniczki zmiennych X i y.




